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Integragao (continuacao)
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8. Calcule lim (E/ sin(¢?) dt.
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9. Sendo f uma funcao continua em R mostre que
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10. Prove que se f é uma fungao diferencidvel em R, verificando a condigao:

/O f®)dt = 2f(z),  Vaer,

entao f é constante.

11. Relembre que uma funcao f : R — R diz-se periédica de periodo T > 0,
sse Vo € R, f(x) = f(z + T). Mostre que, se f é continua e periddica de
periodo T > 0, entao

é uma funcgao constante em R.

12. Mostre que, para qualquer x > 0,
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Interprete graficamente.
(Sugestao: use uma substituicao de varidvel adequada.)



13. Determine o dominio, intervalos de monotonia e extremos locais das fungoes:
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14. Sendo f uma fungao continua em R, prove que, se é nulo o integral de f em
qualquer intervalo limitado, entdo f(z) = 0, para todo x € R.

Mostre, por meio de exemplos, que a conclusao precedente poderia ser
falsa em qualquer das trés hipdteses seguintes:

1°. Se em vez de supdr f continua em R, se supusesse apenas que f era
integravel em intervalos limitados.

2°. Se, em lugar de supor nulo o integral de f em qualquer intervalo limi-
tado, se admitisse que era nulo o integral de f em qualquer intervalo
de comprimento 1.

3°. Se, em vez de supdr que era nulo o integral de f em qualquer intervalo
limitado, se admitisse que era nulo o integral em qualquer intervalo
do tipo [—a,a], com a > 0.

15. Determine a area de cada uma das seguintes regioes do plano
a) {(x,y) ER?:—1<x<1A22-1<y< arccosx}

{(z,y) eR*: 2> <y <z +2}

{ x,y)eRQ:OSyglogﬂc/\xSa}

{(z,y) €R?: |z| + ]yl <1}

e) {(z,y) € R? : max{|z|, [y} <1}

) {(z,y) € R?:2® +y° < LA 2] + |y > 1}

Para as trés primeiras regioes acima determine o comprimento da linha

que serve de fronteira & regido em causa.



