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Apresente e justifique todos os cdlculos

1. Seja F uma funcdo real definida em R? por

2 se (z,y) # (0,0)

Fla.y) = { A

Estude F' quanto a continuidade no ponto (0,0).

2. Considere a funcao f : R? — R? definida por f(z,y) = (sen(zy?),e¥,log(1 + z2)) e seja
g :R?® — R uma funcio diferencidvel em R3 tal que

Dg(0,e,0) =[e —1 e].
Calcule a derivada direccional da fun¢ao g o f no ponto (0,1) na direccao do vector

v=(1,-1).

3. Determine a recta tangente & linha {(z,y,2) € R® : 22+ 1 =92 +2%; 2 =y +2} no
ponto (1,—1,1).

4. Considere a funcio h(z,y) = 22 — y?> + 2.

(a) Determine e classifique os pontos de estacionaridade de h na regido 2 + y? < 1.

(b) Justifique que h tem extremos absolutos na regido z2 + y? < 1 e determine-os.

5. Considere o sistema
z+log(y? + 2%2) = 1
y—xr =1

(a) Mostre que este sistema define y e z como funcoes de = em torno do ponto (0,1,1).
(b) Calcule as derivadas %(0) e %(0).

6. Seja f : R¥ — R™ uma funcdo de classe C* (isto é, f tem derivadas parciais continuas
até ordem k). Assumindo que f(0) = 0 e todas as derivadas parciais de f de ordem
menor ou igual a £ — 1 se anulam na origem, mostre que

3 v < C|lz|k.
0 sem) If(z)]] < Clz]]



