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1. Mostrar que uma sequência

d1 ≥ d2 ≥ · · · ≥ dn ≥ 1

é a sequência de graus de uma árvore com n vértices se e só se

n∑
k=1

dk = 2(n− 1).

2. Seja T uma árvore em que quatro vértices têm grau 4, cinco
têm grau 3 e todos os outros têm grau 1. Determinar o número
de vértices de T .

3. Para cada uma das condições seguintes, determinar quantas
árvores T com vértices {v1, · · · , v27} satisfazem essa condição:

a) v1, v2, v3 são folhas (vértices de grau 1);

b) T tem exactamente 15 folhas;

c) T tem grau máximo 4.

Qunatas árvores satisfazem todas as três condições?

4. Mostrar que um grafo simples G é uma árvore se e só se para
cada par de vértices u e v existe um único caminho em G de u
para v.

5. Seja G o grafo com vértices {vi : 1 ≤ i ≤ 12} e que tem como
arestas

vi − vi+1, para todo o 1 ≤ i < 12, v1 − v12, v1 − v7, v3 − v8.

Determinar o número de árvores geradoras de G.

6. Seja a uma aresta de Kn (grafo completo com n vértices). Mos-
trar que Kn−a (o grafo que se obtém de Kn eliminando a aresta
a) tem (n− 2)nn−3 árvores geradoras.


