1 Aula 2 - Limites de funcoes
1.1 Limites de fungoes
F:DCR" = RF F(z) = (Fi(z), -, Fx(x))
lim, ., F(z) = cse
Vd3de:ze DAz —all <e = ||F(z) —¢| <.
Com o mesmo argumento usado para sucessoes, prova-se que lim,_,, F(z) =
¢ se e s6 se lim,_,, Fi(x) =¢; V1 <i <k

F é continua (num ponto) se e sé se as suas componentes F; o forem.

1.1.1 Propriedades dos limites

O limite da soma (ou do produto) de fungoes é igual & soma (ou produto) dos
limites, se estes existirem.

Se a composicao G o I’ esta definida e

lim F(z) = b, lim G(y) =c¢

T—a y—b

entdo lim, ,,(G o F)(z) = ¢

1.1.2 fungoes reais de variavel vectorial

F:DCR" =R

limite direccional (ou parcial): lim,, 4, F(z1,a2, - ,ay)
(semelhante para as outras coordenadas)

Se lim,_,, F(x) = ¢ existe entdo os limites direccionais também existem e
sao iguais.

A reciproca nao é verdadeira.

limite ao longo de uma linha: suponhamos que ¢ : I C R — D C R™ e

B(to) = a;
Se lim,_,, F'(z) = c entao lim;_,;, F o ¢(t) = c.

lim,_,, F(z) = ¢ se e s6 se para qualquer sucessdo x — a, se verifica
limk—H—oo F(xk) = C.



