IST - Algebra Linear - 2° semestre 2018/2019
9¢ ficha de exercicios para as aulas praticas

. Sem calcular o polinémio caracteristico, indique um valor préprio e dois vectores
proéprios associados linearmente independentes para a matriz

ot Ot Ot
ot Ot Ot
ot Ot Ot

. Determine os valores préprios de uma matriz A 2 x 2 cujo traco seja igual a 5 e cujo
determinante seja igual a 6.

. Seja

0
0
0

A:
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(i) Verifique que os vectores v; = (1,0,0),v2 = (1,1,1) e v3 = (0,0,1) sado vectores
proéprios de A.

(ii) Diga, justificando, se A é invertivel e se A é diagonalizével.
(iii) Determine os valores préprios de A e bases para os respectivos subespagos proprios.
(iv) Diagonalize A. Isto é, determine uma matriz P! e uma matriz diagonal D tais

que D = PAP~.
. Seja
-[33]
(i) Determine os valores préprios de A e bases para os respectivos subespagos proprios.

(ii) Mostre que nao existe nenhuma base de R? constituida sé por vectores préprios
de A. A é diagonalizdvel?

. Seja
9 0 O
A=|3 7 -1
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(i) Determine o polinémio caracteristico de A.
(ii) Determine os valores préprios de A e bases para os respectivos subespagos proprios.
(iii) Diagonalize A.

(iv) Determine A™.



10.

Considere a matriz que admite os vectores préprios

v =(1,2,1), wvy=(-1,0,1), w3=(0,1,0),
associados respectivamente aos valores préprios 1,2 e 3. Determine essa matriz.
Seja

A:

o O O
w = O
= w O

(1) Diga quais dos seguintes vectores:
V1 = (2, ]_, ].), Vg = (0, —]_, ].), Vs = (1,0,0), (e (—1, 1,3), Vs = (0,3,3)

sao vectores préprios.
(ii) Determine os valores préprios de A.
(iii) Diga, justificando, se A é invertivel e se A é diagonalizével.

(iv) Determine os valores préprios de A e bases para os respectivos subespagos proprios.

Considere a matriz A tal que

(-0

(i) Verifique que os vectores v; = (1, —1) e vy = (1,1) sdo vectores préprios de A.

(ii) Diga, justificando, se A é invertivel e se A é diagonalizavel.

(iii) Determine A.

Seja A do tipo 4 x 4 tal que A tenha como subespacos proprios
L{1,-1,-1,1),(-2,-2,2,2)}) e L({(1,0,1,1),(0,1,1,1)})

associados respectivamente a dois valores proprios distintos. Diga se A é diagonalizavel
e verifique se (1,2,3, —6) é um vector préprio de A.

Seja A do tipo n x n tal que

A% = A.
Uma matriz nas condigoes anteriores chama-se idempotente.
(1) Mostre que os valores préprios de A sao 0 e 1.

(ii) Mostre que A ¢é diagonalizavel.



