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12a �cha de exercícios para as aulas práticas

1. Seja

A =

24 2 0 1
0 1 0
1 0 2

35 :
Calcule as dimensões dos espaços próprios de A sem os determinar.

2. Considere o produto interno usual em R3. Seja

A =

24 2 0 1
0 2 0
1 0 2

35 :
Determine uma base ortonormada para R3 formada só por vectores próprios de A.

3. Considere o produto interno usual em R3. Seja

A =

24 1 0 3
2 0 2
3 0 1

35 :
Diga se é possível encontrar uma base ortogonal para R3 formada só por vectores
próprios de A. Caso seja possível, determine essa base.

4. Considere o produto interno usual. Justi�que a seguinte a�rmação. A matriz24 1 1 0
0 1 1
1 0 1

35
não é ortogonalmente diagonalizável, no entanto, é unitariamente diagonalizável.

5. Considere o produto interno usual. Determine uma matriz simétrica A 2 M3�3 (R)
cujos valores próprios sejam 1 e �1, e tal que N (A� I) = L (f(1; 1; 1) ; (2; 2; 1)g) :

6. Considere o produto interno usual. Seja

A =

24 1 0 0
0 1 2
0 2 4

35 :
Determine a matriz B de valores próprios não negativos tal que B2 = A:

7. Mostre que se uma matriz fôr ortogonal então o seu determinante ou é 1 ou é �1. E
se a matriz fôr unitária?
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