
Teste 1 de Cálculo Diferencial e Integral II - AFA - V1
Resolução abreviada

1. Sejam f, g : R2 → R dadas por:

f(x, y) =


x3

x2+y4
se (x, y) 6= (0, 0)

0 se (x, y) = (0, 0)

g(u, v) = f(u2 + v2, u− v).

i) Estude a continuidade de f na origem. (3 val.)

1



ii) Calcule
lim

(x,y)→(0,1)
(f + g)(x, y)

(2 val.)

2



iii) Calcule, caso existam, ∂f
∂y

(0, 0), ∂f
∂y

(1,−1). (3 val.)

3



iv) Usando a regra da cadeia, calcule,

∂g

∂u
(0, 1).

(3 val.)

4



2. Considere a função f(x, y, z) = exyz e seja g : R2 → R3 uma função de classe
C1 tal que g(0, 0) = (0, 1, 2) e

Dg(0, 0) =

1 2
3 4
0 1


Calcule D(f ◦ g)(0, 0). (3 val.)
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3. Dado S = {(x, y, z) ∈ R3 : x2+y2 = 1+2z2, 0 < z < 2}}, determine a equação
do plano tangente a S no ponto (1,

√
2, 1). (3 val.)
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4. Seja hp : R2 → R, p ∈ N,

hp(x, y) =


xp

x2+y2
se (x, y) 6= (0, 0)

0 se (x, y) = (0, 0)

Discuta, em função do valor de p, a existência de Dvf(0, 0), sendo v = (a, b)
um vector arbitário em R2. (3 val.)
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