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(Teorema de Fubini)

1. Calcule o integral da fungo indicada no rectangulo {(z,y) € R?: :0<x <1, 0 <y <2}
(a) flz,y) = 2%y
(b) f(z,y) = ysen(zy).

2. Invertendo a ordem de integrac3o, calcule
13 42
) o (f3y e® dx) dy.
jo ( alrcsenyysen:zrda:) dy.

3. Inverta a ordem de integragdo dos seguintes integrais duplos
f_ ( _Wf(x y)dy) de.
b) ff (L2 1@, y)dy) da.
(fseny (2,9y) dx) dy.
4. Calcule a drea da seguinte regido
D={(z,y) eR*:0<z<y<2—2?}

usando um integral iterado da forma [( [ dxz)dy. Calcule ainda (usando a ordem de integragdo
que entender) as coordenadas do centro de massa, e os momentos de inércia em torno dos eixos
Oz, Oy e da origem de uma placa com a forma descrita por D admitindo que a densidade de
massa é constante igual a 1.

5. Escreva expressdes para o volume de V' na ordem indicada.

(@) V=A{(z,y,2) eR*: 2 >0,y > 0,24y < 1,0 < z < z+y} nasordens [ ([ ([ dy) dz) dz
e [ ([ ([dx)dy)dz.

(b) V = {(z,y,2) € R® : 2?2 + 32 < 1; 2? + 2> < 1} nas ordens [ ([ ([ dy) dz)dz e
J (I (J dz) dy) de.

() V ={(z,y,2) e R®: 2? +y? < 1,22 —y*> < 2 < 1} nas ordens [ ([ ([ dz)dy)dz e
J(J ([ dy) dz) da.

(d) V = {(z,y,2) € R?: y<z;0<z<az;x<1}nasordens [(f(fdz)dy)ds,

Gy dydye (o) dy)de

6. Considere a regido
V={(zx,y,2) ER®:24+y+2:<1;24+y—22<1;2>0; y>0}

Calcule o volume de V' na forma:

a) [ dr) dy) dz.
b) [ (S ([ dz) dy) d.

7. Calcule [, f sendo



(a) {(x, Y, 2) = m e V o sélido limitado pelos planos coordenados e o plano z+y+z =
(b) f(x,y,2) = xyz e V o sélido limitado pelos planos 2 =1, 2 =0, y=1y=0,2=0eo0
paraboléide z = 22 + 3.
8. Calcule o volume e as coordenadas do centrdide do sélido limitado pela superficie z = 22 — 32,
o plano zy e os planos z =1 e z = 3.



