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Caleule [ [, y*(1+ zy?)dz dy onde R = [—1,1] x [0,1].

Calcule [ [, ycosz + 2dxdy, onde R = [0,7/2] x [0, 1].
Caleule [ [ [ 2y + 2y + 3zdx dydz, onde R = [0,1] x [-1/2,0] x [0,1/3].
Calcule
3 z24+1
/ / xydy | dx.
0 —x241
Invertendo a ordem de integracdo, calcule
1 3,
/ (/ e’ dx) dy
0 3y
e
1 arcsen y
/ (/ ysenxdx) dy.
0 0
Calcule

/ / x cos(x + y) dedy,
R

sendo R a regido triangular de vértices (0,0), (7,0) e (m, 7).

LU o))

Calcule através de um duplo integral o volume da pirdmide limitada pelos trés planos coordenados
e o plano z 4 2y + 3z = 6.

Calcule

Esboce a regido de integragao.

Considere a regido

V={(zx,y,2) ER¥:24+y+2:<1,z+y—22<1,2>0,y>0}.

Indique qual a fungcdo que deve integrar para obter o volume de V' através de um integral triplo.
Escreva uma expressdo para o volume de V' na forma

[ () o))

e calcule-o.

Considere a regido
U={(z,y,2) eER?:2? + 92 + 22 <1, 2> 0}.

Escreva expressdes para o volume de U na forma:
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a) [ () de) dy) d=.
b) [ (S () dz) dy) da
Considere a regido

D:{(x,y,z)€R3:ggygx,nggx,mgl}.

Escreva expressdes para o volume de A na forma:
a) [ dz) dy) da
b) [ (S ([ dw) dy) d=.
Considere a regido
V={(z,y,2) ER®: 2% +¢* <1, 2* +¢y* < 2 <3 —2? —y?},

com densidade de massa dada por a(x,y,2) = 22.

a) Escreva uma expressdo para a coordenada z do centro de massa de V' utilizando integrais

o [ L))o

b) Calcule a massa total de V.

c) Calcule a coordenada z do centro de massa de V.
Considere a regido
U={(z,y,2) eER®: 1 <a? + > +22 <4, 22 <2? +¢% 2> 0,y >0},
com densidade de massa dada por a(x,y,2) = (22 + 3?)22.

a) Calcule a massa de U utilizando coordenadas esféricas e coordenadas cilindricas.

b) Calcule o momento de inércia de U relativamente ao eixo Oz.
Calcule o volume da regiio B C R3 definida pelas condicdes
0<2z<4-2x2+9?), se 0<224+92<1
0<2<3— (2> +9?), se 1<a?+y*><3.

Utilizando coordenadas polares, calcule a area da regido
A={(z,y) eR*: -1 <z <1,2° <y <1}
Considere o conjunto
D={(z,y) eR*:x+y<1,0<y<a},
eseja f: D — R definida por f(z,y) = e~ (@) (22 — 42).

Calcule fo utilizando uma transformagdo de coordenadas apropriada. Justifique cuidadosa-
mente.

Calcule o volume do elipsoide de equacdo z2 + % +22=1
Considere o sélido
S={(z,y,2) eR¥:1<a?+22<4,0<y< (x2+22)%,;1:20,220},

com densidade de massa dada por a(z,y, z) = e¥. Calcule a massa total de S.



19. Calcule o volume da regido

B={(z,y,2) eR*:0<2<1—(Va2+y2—-1)2% 2>0,y >0}
20. Calcule a massa total de

V={(z,y,2) eR3: 2?2 +92 <1422 2>0, y>0, 0<z<1}.

sabendo que a densidade de massa deste sélido é dada por a(z,y,2) = 1 + 22.



