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1. Mostre que Iso*(R?) é isomorfo ao grupo das matrizes 2 x 2 da forma

w oz
[0 1], lw| =1.

2. Duas isometrias f,g € I'so(R?) dizem-se conjugadas quando existe h € Iso(R?) tal
que h-f-ht=g.
(i) Mostre que quaisquer duas reflexoes sdo conjugadas.
(ii) Mostre que duas translacgoes t, e t, sao conjugadas sse ||p|| = [|¢||-
(iii) Mostre que duas reflexdes deslizantes 7y, -, e Tp - t, s@o conjugadas sse ||p|| = ||¢||.
3. Define-se uma meia-volta h, por h, = r,,, onde 7,4 denota rotacao em torno de p
por um angulo #. Mostre que:
i) f=he hy, a,beER? & f=t,, peR?%
(ii) qualquer reflexao deslizante é o produto de uma meia-volta com uma reflexao;
(iii) Va,b,c € R% hg - hy - h. = he- hy - hqg = hq para algum d € R2.
4. Prove que:
(1) T Ty =Ty T & LJ_M,
) TpoTaw =Tqe Tpo < D=0
) hg - hy=hy-h. < béoponto médio do segmento ab;
(iv) hy, -7 =T7p-hy < L éarecta dos pontos equidistantes de p e q.
) Seja I' o subgrupo de Iso(R?) gerado pelas translacgoes t,, t, com p = (1,0) e

q = (0,1). Mostre que R?/T" possui uma isometria de ordem 4 induzida por uma
rotacao de R2.

(i) Seja I' o subgrupo de I so(R?) gerado pelas translaccoes t,, t, com p = e™/? e
q = >3, Mostre que R?/I' possui uma isometria de ordem 6 induzida por uma
rotacao de R2.

6. Dado um ponto p € R? seja I', o subgrupo de Iso(R?) gerado pela translacgao ¢,,
e C, o “cilindro” R?/T,. Mostre que, dados p,q € R? C, e C, sdo isométricos sse
121l = llall



