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CURSOS: Civil, Território, Matemática e F́isica
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1 – (10 valores) Determine uma primitiva de cada uma das seguintes funções:

(a) 1√
x(1 + x)

, x ∈]0, +∞[.

(b) 3x2 + 3x + 2
(x− 1)(x2 + 2x + 1)

, x ∈ R \ {−1, 1}.

(c) ex log(1 + e2x) , x ∈ R.

2 – (3 valores) Determine a área da região plana D ⊂ R
2 limitada pelas curvas

y = x2, y =
x2

2
e y = x .

3 – (4 valores) Determine a única função diferenciável f : R → R, não identicamente
nula, que satisfaz a equação ∫ x

0
f 3(t) dt =

(∫ x

0
f(t) dt

)2

.

4 – (3 valores) Sejam f, g : [0, 1] → R duas funções cont́ınuas. Mostre que se
∫ 1
0 f =

∫ 1
0 g

então existe pelo menos um ponto p ∈ [0, 1] tal que f(p) = g(p).


