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1 – (10 valores) Determine uma primitiva de cada uma das seguintes funções:

(a) x√
1− x2

, x ∈ ]− 1, 1[.

(b)
√

x arctan( 1√
x

) , x ∈ ]0, +∞[.

(c) 3x− 1
(x2 − 1)(x + 1)

, x ∈ R \ {−1, 1}.

2 – (3 valores) Determine a área do conjunto dos pontos (x, y) ∈ R
2 cujas coordenadas

verificam as condições

1 ≤ x ≤ e e 0 ≤ y ≤ 1

x(1 + log2(x))
.

3 – (4 valores) Determine uma função diferenciável f : R → R tal que

sin(f(x)) =
∫ x2

0
cos(f(

√
t)) sin(t) dt .

4 – (3 valores) Seja V o espaço vectorial das funções cont́ınuas no intervalo [0, 1]. Dada
uma função f ∈ V considere a transformação linear Tf : V → R definida por

Tf (g) =
∫ 1

0
f(x)g(x) dx , g ∈ V .

Mostre que Tf é identicamente nula se e só se f o for.


