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Versao E

1. Diga sobre a convergéncia das sucessoes

nd 4 (n — 2)! on

Caso exista, indique o respetivo limite.
2. Considere a sucessao definida por recorréncia

r1=1/2 e zpy=a22(1—2,), n€N.

2.1. Por meio de Inducao, demonstre 0 < x,, < 1.

2.2. Verifique que a sucessao é decrescente.

2.3. Justifique a convergéncia e determine lim z,,.

Versao D

1. Diga sobre a convergéncia das sucessoes
1 —1)™\*" 2+ (—2)")"
Lo E)" . eren
4n n

oant+l _ 9gn—1"
Caso exista, indique o respetivo limite.
2. Considere a sucessao definida por recorréncia
r1=1/3 e zpy1=2z,(1 —2,)*, n€N.
2.1. Por meio de Indugao, demonstre 0 < x,, < 1.

2.2. Verifique que a sucessao é decrescente.

2.3. Justifique a convergéncia e determine lim z,,.

Obs.: Deve apresentar breves justificacoes para quaisquer das respostas.

VERSAO E

1. 1.0 + 1.0 val Dados naturais j e k, verifica-se

n’ n’

1

n—k)! (n—k)..... n—k—j7+1)(n—k—j)!

Entao
lim

n*4+(n—2) n*/(n-3)4+(Mn-2) 0+o0

'—>1><0:0.

n2+(n—3)

n2/(n—-31+1  0+1

:+Oo

Se b, :==2"/(3+ (—1)")", deduz-se by, = 1/4™ — 0 e by,_1 = 1. Logo b, diverge.

2.

2.1. 1.0 val Se P(n) designa a proposi¢io 0 < z,, < 1, entdo P(1). Se P(n) entao 0 < 22 <le0<1—x, < 1.

Logo 0 < 2,41 < 1.

2.2. 0.5val Como 0 < (1 —z,) <1ez? <z, entdo T, < .

2.3. 0.5 val A sucessao ¢ mondtona e limitada. Logo converge. Se x := lim x,,, da relagao de recorréncia, deduz-se

z = 2%*(1 — ). Resolvendo, obtém-se z =0 ouz?* —x+1=01ie. z=0.

VERSAO D
1. 1.0+ 1.0val Sabe-se

1 (_1)n 2n 22n
n::— 2 = —
¢ 4n< L ) 4

LS8 (1458

Resulta que lim ay, = e e limay,_; = 1/e. Entéo a, diverge. De

2+ (=2")"

1+ (=2)"/2)"

b, =

2n+1 _ 2n—1

2-1/2

infere-se lim by, = +00 e lim by,,_1 = —00. Logo b,, diverge.



2.

2.1. 1.0 val Se P(n) designa a proposicao 0 < x, < 1, P(1) é evidente. Se P(n), entao 0 <z, <1le0 < (1—z,)* <
1. Logo 0 < 41 < 1.

2.2. 0.5val Como 0 < (1 —x,)% < 1, entdo z,1 < Tp,.

2.3. 0.5 val A sucessao ¢ mondtona e limitada. Logo converge. Se x := lim x,,, da relagao de recorréncia, deduz-se
z = (1 — x)% Resolvendo, obtém-se 2 = 0 ou z = 1 ou & = 2. Dada a monotonia conclui-se = = 0.

Diagrama Awuxiliar a Atribuicao de Classificacoes

A|40-35
B 2530
C|1.0-20
D|00-05

Apoés o termino de determinada aula seguinte a afixacao publica de classificacoes, pode consultar e apoderar-se da
sua respetiva resolucao.

A afixacdo de correcao, cotacao e diagrama auxiliar a atribuicao de classificagoes ocorre excepcionalmente a
propdsito do primeiro mini-teste.



