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Sejam G um grupo finito e V um espago vetorial sobre C de dimenséao n.
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Sejam G um grupo finito e V um espago vetorial sobre C de dimenséao n.

G — GLy(C) = {matrizes n x n invertiveis com entradas em C}

ou

G— GL(V)={T:V — V| T é um isomorfismo}

Nota: GL,(C) = GL(V)
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O que é uma representacdo de um grupo?

Uma representacao de G sobre C é um homomorfismo de grupos

p (G, %) = (GL(V),0)

Sofia Campanudo Gomes Universidade de Cd Representacdes de Grupos

3/6



O que é uma representacdo de um grupo?

Uma representacao de G sobre C é um homomorfismo de grupos

p (G, %) = (GL(V),0)

Assim, Vg, g € G, temos:

> p(g): V— V isomorfismo
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O que é uma representacdo de um grupo?

Uma representacao de G sobre C é um homomorfismo de grupos

p (G, %) = (GL(V),0)

Assim, Vg, g € G, temos:

> p(g): V— V isomorfismo

> p(gg') = p(g) o p(g)
> p(g ) =p(g)t
> ,0(1(;) = idy
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Exemplos

> p:5,— C\ {0} =GL(C)

1, se 0 é uma permutacio par

o+ sgn(o) = 7o me permiare b
—1, se o é uma permutacdo impar
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Exemplos

> p:5,— C\ {0} =GL(C)

1, se 0 é uma permutacio par

o+ sgn(o) = 7o me permiare b
—1, se o é uma permutacdo impar

> ¢: S, — GLy(C)

1 seizoli
o+ [ay], onde aij:{ , se i=o())

0, se i a(j)
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Exemplos

» p:S,— C\ {0} =GLy(C)

o sgn(o) =

> ¢: S, — GLy(C)

1, se 0 é uma permutac3o par

—1, se 0 é uma permutacdo impar

1 seizoli
o+ [ay], onde aij:{ , se i=o())

> ¢: S, — GL(V)
oc—T: V>V

0, se i a(j)

Vi — Vo (i)
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Como podemos estudar representacdes?

Seja U um subespaco vetorial de V.

U diz-se G-invariante se p(g)(U) C U,Vg € G.
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Como podemos estudar representacdes?

Seja U um subespaco vetorial de V.
U diz-se G-invariante se p(g)(U) C U,Vg € G.

Neste caso é possivel definir uma nova representacdo

o (G, ) =(GL(U),0)
g—p(8)lu
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Como podemos estudar representacdes?

Seja U um subespaco vetorial de V.
U diz-se G-invariante se p(g)(U) C U,Vg € G.

Neste caso é possivel definir uma nova representacdo

o (G, ) =(GL(U),0)
g—p(8)lu

U diz-se irredutivel se U # {Ov} e U nao tiver nenhum subespaco
G-invariante, além de U e {Ov}.
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Resultado Importante

Se p: G — GL(V) for uma representac3o, entdo
V=U®...5 Uy,

com Uy, ..., Uy irredutiveis.
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|
Resultado Importante

Se p: G — GL(V) for uma representac3o, entdo
V=U®...5 Uy,

com Uy, ..., Uy irredutiveis.

Ent3o para conhecermos todas as representacdes de G, basta
conhecermos as representacoes irredutiveis.
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