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Quocientes de S3 por ações de S1

S3 = {(z1, z2) : |z1|2 + |z2|2 = 1} ⊂ C2 S1 = ({e it : t ∈ R}, ·)

S1 ↪→ S3 : e it(z1, z2) = (e itz1, e
itz2)

Stab(z) = {e it : e itz = z} = {1} ∀ z

S3/S1 pode ser equipado com estrutura
que o torna variedade suave (≃ S2).

S1 ↪→ S3 : e it(z1, z2) = (e itz1, e
2itz2)

Stab((0, z)) = {1,−1} ≃ Z2

S3/S1 não pode ser variedade suave:
temos singularidades nas órbitas [(0, z)].

{e it(z1, z2) : e it ∈ S1} ∈ S3/S1
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Espaços Projetivos com Pesos

Definição de Espaços Projetivos com Pesos m1, ..,mn ∈ N

WP(m1, ..,mn) := S2n−1/S1

em que S1 ↪→ S2n−1 : e it(z1, .., zn) = (e im1tz1, .., e
imntzn) e mdc(m1, ..,mn) = 1

Não podemos equipar WP(m1, ..,mn) com estrutura que a torna variedade suave.

(Um dos mj é diferente de 1 =⇒ ∃ z ∈ S2n−1 : Stab(z) ̸= 1)

É exemplo de uma orbivariedade simplética.
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Espaços Lenticulares

Espaços lenticulares

L2n−1
p (q1, .., qn) = S2n−1/Zp

em que Zp ↪→ S2n−1 : ξp(z1, .., zn) = (ξq1p z1, .., ξ
qn
p zn) e mdc(p, qj) = 1 ∀ j

Podemos equipar um espaço lenticular com estrutura que o torna variedade suave.
Substitúımos agora S2n−1 ⊂ Cn pelo quociente S2n−1/Zp (isto é, permitimos p > 1):

Espaços induzidos por espaços lenticulares

L2n−1
p (q1, .., qn)/S1

em que S1 ↪→ L2n−1
p (q1, .., qn) : e

it [(z1, .., zn)] = [(e im1tz1, .., e
imntzn)]
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Objetivos do Trabalho a Desenvolver

Clarificar relação entre espaços lenticulares e espaços projetivos com pesos.

Descrever os espaços projetivos com pesos que podem ser obtidos a partir de um
dado L2n−1

p (q1, .., qn).

Descrever os espaços lenticulares que podem ser obtidos como prequantização de
um dado WP(m1, ..,mn).

Fixadas propriedades de interesse no espaço lenticular e nos pesos (m1, ..,mn),
descrever os espaços projetivos com pesos que podem ser obtidos.
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