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Andlise Matemdtica IV - A
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SUPER|IOR

TECNICO Cursos: LMAC, LEFT, LEBM, LEA

Ficha de Problemas n° 1

. Calcule (onde aplicavel, considere fungdes valor principal):
(@) (3-100)(3+10)  (b) (52)"  (c) log(~1) +log(L+1) (d) (~1)""2
(e (VZ+iv2)' (F)V2-20F (g) (vZ—2i)"

. Esboce, no plano complexo, os seguintes conjuntos:
(@ {zeC:|z—3|>1}
. 1
(c) {zeC:|lz—-1| < |z —i|}
(d) {zeC:2<|z—-2+iV3| <7}
(e) {ze”/A‘:zE(C/\—lg Rez<1A0< Imz < 1}

. Mostre que o médulo de um niimero complexo satisfaz (para qualquer z,w € C):
(@) [zw] = |z][w]

(b) [z +w| < |z[ 4 [w]|

(€) |2 —w| = [z] — uw]]

Sugestdes: Use a identidade |z|? = zZ. Prove (c) a partir de (b).

. Resolva, em C, as equacdes:

(a) 2* +8=422 (b)2*—22+42-42=0 (c)e*=-1 (d)cosz=—2

. Seja n € N. Mostre os niimeros complexos ™v/1 formam os vértices de um poligono regular de
n lados, inscrito na circunferéncia |z| = 1. Sugestdo: decomponha o poligono em n tridngulos.

. Prove trés das seguintes identidades:

(a) cosiz =chz

(b) seniz =ishz

(c) sen?z+cos?2 =1

(d) ch?z—sh2?z=1

(e) sen (z + w) = sen zcos w + cos zsen w

(f) cos (z + w) = cos zcos w — sen zsen w

. Utilizando a definicdo de limite, mostre que se lim f(z) = I3 e lim g(z) = [y entdo
2—20 Z—20

Jim (£(2) +9(2) =l + 1o,

. Justifique que as seguintes funcbes s3o continuas nos seus dominios:
(@) Rez (b) |z| (c) 22+22%2 (d) I (e)e*n?



