
1. Sejam a; b 2 R, a < b. Mostre que [a; b] �e homeomorfo a [0; 1].

2. Seja (xn) uma sucess~ao tal que xn �e constante igual a x para todo o n � N .
Mostre que x �e um limite de (xn).

3. Seja X um conjunto, � a topologia cocont�avel em X, isto �e, A 2 � sse A = ; ou
Ac �e cont�avel.

(1) Seja (xn) uma sucess~ao em X convergindo para um ponto x 2 X. Mostre
que xn = x para n su�cientemente grande.

(2) X �e Hausdor�? Justi�que a sua resposta.
(3) Tomemos agora X = R. Qual o fecho de ]0; 1[? E qual o fecho do conjunto

f 1
n

: n 2 Ng?
(4) (R; �) satisfaz o primeiro axioma de numerabilidade? Justi�que.

4. Mostre que, para qualquer " > 0, a colec�c~ao Bx = fBr(x) : 0 < r < "g �e uma
base de Vx.

5. Sejam (X1; d1) e (X2; d2) espa�cos m�etricos.

(1) Mostre que a fun�c~ao � : X1 �X2 ! [ 0;+1[ de�nida por

�( (x1; x2) ; (y1; y2) ) = maxf d1(x1; y1) ; d2(x2; y2) g

�e uma distância em X1 �X2.
(2) Mostre que a bola de raio r em (X1�X2; �) centrada em (x1; x2) 2 X1�X2

�e igual a Br(x1)�Br(x2).
(3) Mostre que a topologia ionduzida em X1 �X2 �e a topologia produto.

6. Mostre que a distância d �e uma fun�c~ao cont��nua de X �X em R se pusermos a
topologia produto em X �X e a topologia usual em R.

7. Seja X um espa�co m�etrico, C � X. Mostre que diamC = diam �C.

8. Seja (xn) uma sucess~ao. Mostre que

(xn) converge =) (xn) �e de Cauchy =) (xn) �e limitada
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10. Dizemos que um espa�co topol�ogico �e T1 se
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(1) Mostre que X �e T1 sse os conjuntos com um elemento s~ao fechados.
(2) Ser T1 �e uma propriedade topol�ogica? Justi�que.

1


