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V ⊂ E é fechado logo é Banach em ambas as normas. Pelo teorema da aplicação
aberta Id : (V, ‖·‖1,∞) → (V, ‖·‖∞) é um homeomorfismo logo existe uma constante
K tal que ‖f‖1,∞ = ‖f‖∞ + ‖f ′‖∞ ≤ K‖f‖∞. Logo

‖f ′‖∞ ≤ (K − 1)‖f‖∞
Seja C ⊂ V limitado e fechado. Então, em C, ‖f‖∞ ≤ M logo ‖f ′‖∞ ≤ (K − 1)M
logo C é equicont́ınuo e pontualmente limitado. Pelo teorema de Ascoli, como C é
fechado, C é compacto.


