
PROBLEMAS PARA A AULA PR�ATICA, SEMANA 7

Exerc��cio 1. Averigue se os seguintes limites existem e calcule-os (se existirem).

(1) lim
(x;y)!(0;0)

x2y3 + x3y2 � 5

2� xy
(2) lim

(x;y)!(0;0)
x+ y log y (3) lim

(x;y)!(0;0)

xy cos y

3x2 + y2

(4) lim
(x;y;z)!(0;0;0)

xyz

x2 + y2 + z2
(5) lim

(x;y)!(0;0)
x log(xy) (sugest~ao: y = e�

1

x
2 )

Exerc��cio 2. Seja

f(x; y) =
2x2(y � 1)

x2 + (y � 1)2

(1) Qual o dom��nio D de f? Qual a aderência de D?
(2) Justi�que que f �e cont��nua em D.
(3) Averigue se os seguintes limites existem. Em caso a�rmativo calcule-os.

(a) lim
(x;y)!(0;0)

f(x; y) (b) lim
(x;y)!(0;1)

f(x; y)

Sugest~ao: poder�a ser �util fazer a mudan�ca de vari�avel X = x, Y = y � 1.
(4) f pode ser prolongada por continuidade a R2? Justi�que a sua resposta.

Exerc��cio 3. Seja f(x; y) = xy + x4. Mostre que f

(1) �e um in�nit�esimo de ordem 1
(2) n~ao �e um in�nit�esimo de ordem 2
(3) n~ao �e um in�nit�esimo de ordem 3

Exerc��cio 4. Determine, justi�cando, os pontos de continuidade das fun�c~oes

(1) f(x; y) =

(
x
2
y
3

2x2+y2
se P 6= 0

1 se P = 0
(2) g(x; y) =

(
xy

x2+xy+y2
se P 6= 0

0 se P = 0

Exerc��cio 5. Calcule o comprimento do gr�a�co das seguintes fun�c~oes:

(1) f(x) = x
3

2 ; x 2 [1; 2] (2) f(x) = coshx; x 2 [0; 1]

(3) f(x) = ex; x 2 [0; 1] sugest~ao: substitui�c~ao x =
1

2
log(t2 � 1)

(4) f(x) = x2; x 2 [�1; 2] (5) f(x) =

Z
e
x

2

r
1

1 + t
�

1

t2
dt; x 2 [1; 2]

1


