PROBLEMAS PARA A AULA PRATICA, SEMANA 12

Exercicio 1. Calcule % e g—z sabendo que

(1) 25 +y3 +25 =1

(2) 2® +y3 + 2% = 2yz

(3) xe® + ye** 4 ze™ =3
(4) 2> +ay* +yz=5

(5) xyz =sen(x +y+ z)

Exercicio 2. Seja y(x) a funcdo definida implicitamente por 22 + 2y® — 9xy = 0
numa vizinhanga de (1,2). Escreva o polindmio de Taylor de sequndo grau de y(z)
em torno do ponto x = 1.

Exercicio 3. Mostre que a equacdo 23 + z — 267" +y’ define numa vizinhanc¢a do
ponto (0,0,1) uma fungao implicita z = ¢(x,y) com ¢(0,0) = 1. Calcule

¢ 0¢
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Exercicio 4. Para cada uma das sequintes funcoes calcule a derivada direccional
mdzxima no ponto Py, e indique a respectiva direc¢do:
(1) f(z,y) = 22* + 3y + 49>, Py = (1,1)
(2) f(z,y) = arctan (%), Py = (1,-2)
(3) f(z,y) =log(z® +y?), P = (3,4)
(5) f(x’ y? Z) = ewizjiz? PO = (57 27 3)

Exercicio 5. FEscreva a equacdo do plano ou recta tangente a superficie ou curva
indicada em Py:
(1) 22 +y?+22=9, Py =(1,2,2)
) @® g + 2% = Bayz, Py = (2,1,1)
) 2B+ (r+y)?+a®+y? =13, By =(2,2,1)
) 222 +3y? =35, Py =2,3
) @t +ay +y® =19, Py =(2,-3)
(6) xyz + a2 —2y% + 23 =14, Py = (5,-2,3)
Exercicio 6. Considere a curva de nivel
Calcule as derivadas y' (%) e y” (%) da funcao implicita definida por esta
equacdo numa vizinhanga do ponto (%, %)

Exercicio 7. Assumindo que as varidveis x,y, z estao relacionadas por uma equac
cdo g(z,y,z) = C, mostre que

(3,).(22). (&), =~



