Analise Matematica I11
Exercicios

Funcoes limite superior e funcoes integraveis.

1 Recorde que se S é um subconjunto de R™, a fungao caracteristica de S, xg
é definida por

(@) = 1 sexecs
XsW=9 0 sex &S

Esboce o gréafico das seguintes fungoes e diga, justificando, se sao ou nao fungoes

limite superior:
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caso contrario
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2 Calcule os integrais das fungoes das alineas a) e ¢) do problema anterior.

3 Mostre que a funcao f : [0,1]> — R definida por

Py, 2) = { sen(zy)+2z sexyz € Q

0 caso contrario
¢ uma funcao integravel.

4 Mostre que a fungdo f : [1, +0o[— R definida por f(z) = Z; é uma fungio
limite superior.
5 Mostre que a funcéo f : R? — R definida por

1

f(xay)zm

é uma fungao limite superior.

6 Dé um exemplo de uma funcao continua f :]0, 1[— R tal que f € U(]0, 1])
mas —f ¢ U(]0,1[) (apesar de ser integravel).



