e ]1-¢,1[NQ # 0: porexemplo,paran > L, temos1-c<1-1<lel-1ecQ.
logo 0 =infA el =supA.

2. A =)0, 1[\Q[=]0,1[n(R\ Q)
De forma semelhante, 0 = infA e 1 = supA (toma-se por exemplo —; ¥ €l0,efNR\Qe
1- 2 ¢1-61[NR\ Q.
3. Q' = R*" N Q ndo é majorado, tem inf = 0, ndo tem minimo.
Reparem que segue em particular dos exemplos acima que V,.(0) N Q # 0, para todo o

¢ > 0, logo qualquer vizinhanga de zero tem infinifos nimeros racionais

Por outro lado também V.(0) N R\ Q # 0, para todo o ¢ > 0 (toma-se por ex. - ) logo
qualquer vizinhanga de zero tem infinitos nimeros irracionais.

Esta propriedade é valida em qualquer intervalo real. Para ver isso, usamos a chamada
Propriedade Arquimediana:

Dadose >0eR >0, existe n € N com ne > R.

(Ou seja: dada uma unidade de medida ¢ - ‘pequena’ - podemos cobrir distancia R -
‘grande’, repetindo-a um numero n - suficentemente grande - de vezes.) De facto, como N
nao é majorado, existe n € N com n > %. Temos agora:

Proposicao 1.14. Dados a,b € Rcom a < b:

i) existem s €Qtal quea < s <b ou seja, s €la,b|,

ii) existet e R\ Q tal que a <t < bou seja, t €]a,b|.

Demonstragio. Seja n € N tal que l < b-a, dondea < a +ll < b. Da propriedade
Arquimediana, podemos tomar k € N tal que

kl>a>(k—l)l = a<£<a+l<b
n n n n

(jaquel<b-a)e E € Q. Da mesma forma, pode tomar-se m € N tal queii <b-aejeN
tal que

ALI I -

m

Reparem que, variando o intervalo, pode concluir-se que:



