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Integracao
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a) / ~dz, b) / ~dx, c) / logxdr, d) / Jxdx.
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1. Calcule

2. Determine as derivadas das funcoes seguintes:

T 27 2
a) / sin(t2) dt, b) / cos(t2) dt, c) / e dt,
1 x x
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d) /I St e) L g sin(v/t) dt.
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3. Dado A € R, designe-se por x 4(t) a fungao caracteristica do conjunto A, isto
é, xat)=1sete A e xa(t)=0set ¢ A. Calcule e esboce o grafico de

xr
pale) = [ xa(®)dt,
0
justificando a existéncia do integral, quando

e A é conjunto dos inteiros;
o A=10,+00];
e A=[-2,-1]UJ0,40o0].

4. Sejam f: R+— Re g: R +— R duas fungdes continuas tais que, para todo
r € R,

swa=2 [ roa.
0

| swat-

a) Mostre que f é uma fungao par e g é uma fungao fmpar.

b) Dé um exemplo de uma funcdo f : R — R e de uma fungao g : R —
R, integraveis em todos os intervalos limitados de R, que verificam as
igualdades anteriores e que nao sejam par nem impar, respectivamente.

5. Calcule as dreas dos seguintes conjuntos:
a) {(z,y) e R?: 2?2 <y < |z|};
b) {(z,y) eR? 12 >0, y >, y>2°, y <da}.

6. Calcule o comprimento de um arco de circunferéncia de raio r e angulo «.



Solugoes

1. a)log2, b)—log2, «¢)i(log2—1) d)O0.
2. a) sin(z?), b) —cos(z?), c) 2t — e’ d) 2we " —e ",

e) sin(z?) — sin |x|.

0, se x<0,
3. SDZ(:E) = 07 SD[O,+OO[(‘/E) = { T se T > O

-1, se x< =2
) z+1 se —2<z<-1,
<‘0[*2a*1]U[0,+00[(x) = 0 se —1<2<0,
x se x>0,

A existéncia do integral justifica-se, em cada caso, pelo facto de em cada in-
tervalo limitado o conjunto de pontos de descontinuidade ser finito.

4. a) Sug.: use o Teorema Fundamental do Célculo.

0, se xz#1,

b) Um exemplo para ambos os casos: f(z) = g(x) = { U s w1

5.a) %, b) L

6. ra.



