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Primitivacao (continuagao)

2. Calcule uma primitiva de cada uma das fungoes:

22 +1 xt x®
3) 22(x — 1)’ b) xt -1’ °) 22 -1’
a) T o) T ) % 4+ 222 + 2z
22+ 2+ 3’ (x+1)(z +2)?’ (x+1)2 7
) b ) 3+ 422 — 4 D 1
P - - - i) ——.
& (23 +1)(x3 + 3)’ zt—16 x(z® +1)2

Em seguida, determine todas as primitivas de cada uma das fungoes an-
teriores (nos respectivos dominios).

3. Usando o método de primitivacao por partes, calcule uma primitiva de cada
uma das fungoes:

a) e (e” + ), b) e”sinx, c) 2le™
d) arctan z, e) arcsin z, f) z(1 + 2?) arctan z,
) v h) lo (1+1) i) 22 log” x

B e - ) 1)x Y
RV *\z i
i) log? k)l ! 1) cos 2z log(tan z)

og” x, — cos —, cos 2z log(tan x),
j) log — cos — g
m) 3z 1 — 22 arcsin z, n) x'cozsac7 o) sec’

sin®

4. Determine uma primitiva de cada uma das fungoes seguintes, utilizando uma
substituicao apropriada:
4x
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5. Determine, usando a substituicao indicada, uma primitiva de cada uma das

fungoes seguintes:

a) secx, t =sinz,

2
x
¢) ————, x = cosht,
|
em/2
e) ——, t=+V1—¢~,
)\/1—89”
) sinx T ‘
—  tan— =
& 1—sinz’ 2 ’

i) V1—2z—2a2, 2=t—1, t=+2sins,
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(x+1)2vVa2 + 22 +2°

k)

x4+ 1 = sinht,

b) L t
———, & =sect,
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d) ———, ¥ = cost,
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h) ———, x =sin’t,
z(1—x)
j) L +1=tant
, T = tant,
! (x +1)2vax2 4+ 22 + 2
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Solugoes

a) 2log |z — 1] — log|z| + 1, b) x4 §log || — 3 arctanz,

w+1

4

c)%+§+%1og\x2_1|, d) §log(z? 4 2z +3) — farctan[§( +1)}7

2
o) Lﬁ‘_%ﬁ, f) & +logla + 1]+ 47,

g) 57 (8log|a® + 8] —log|z® + 1), h) 3log(z? + 4) + arctan (%) +

i) log |z — 3 log|z® + 1| + 537y
Exemplo de solugao da segunda parte de 2.:
2log(x — 1) —logx + 1/x + Ky, se x > 1;
a) 2log(l —x) —logz + 1/x + Ko, se 0 <z <1,
2log(l —z) —log(—z) + 1/x + K3, sexz <0,

em que K, Ko, K3 sao constantes reais arbitrarias.

a) e%(e® +x — 1)e?* /2, b) e*(sinx — cosx)/2,

c) e’ (22 +1)/2, d) zarctanz — $log(1 + z?),

e) zarcsinz + /(1 — 22), f) 1(1+2%)?arctanz — z/4 — 2%/12,
g) 323V + 2% — §(1 +a%)*/3, h) zlog(1/z + 1) + log [z + 1],

i) glongf%zZIOg:er%ﬁ, j) zlog® x — 2z log x + 2z,

k) —Lsinl—cos?, 1) & sin(2z) log(tan z) — x,

m) — (1 —22)32arcsinz + x — 2%/3, n) — = +log|tan g,

0) $180Z 4 Ztany.

a) 3% — Jlog (e** + 1), b) 3 arctan Va2, ¢) 2¢/x — 1 — 2arctan v/x — 1,
d) Soya — $Vad — 3Va? + 2z —3Yz — 69z — 3log |1 + ¢x| + 6arctan ¥z,



e) x;_l(x —2)+ Llog|z + Va2 +1], f) —2arctan+/1 — z,

g) log|cosz| + log|tanz + 1|, h) log (sinx+ 1+sin2) ,
i) 21— 22+ L arcsinz, j) log|log—1|—logﬁ,
k) log |1+ tan £/, 1) £ arctan (*222)

1+4sinx

a)%log’lfsinw , b) +/1- %,, c) %m-&-%log’x—i—m
d) _%(;7—1)3/2, e) — 2arcsin/1 — e?,

£) S(z+1)7/0 — &(z +1)%6 + 2(z 4+ 1)/2 — 6(x + 1)/ + 6 arctan(z + 1)1/6,

b

g) —x+tanz +secw, h) 2arcsin /z,
i) (14 2)V1 — 22 — 22 + arcsin H‘T;, i, k) — %_H\/xQ + 2z + 2,

1) £ arctan (f222)



