ANALISE MATEMATICA II
(LEEC, LEB, LEQ, LQ)

Resolucao da 10% Ficha de problemas-teste

1.

Como

Moy = | Py Pay | =[ —20sin@? +4?) —2ysin@e?+y?) ]
(z.y) ox "’ oy’

e

M(r) = | G0] = [T

pela regra da derivacao da funcao composta :
Mg y)(F 0 g) = Mgy (F) Mz, (9) =

4e5in? (2 +y2) sin(z? + %) cos(x? + ) [ Ty }

Para o cédlculo directo da matriz jacobiana comegemos por determinar ex-
plicitamente F o g:
(F o g)(a,y) = 7,

Logo,
F . .
8(8;.9) = 651n2(;r2+y2)%(Sin2(x2+y2)) _ 651n2(x2+y2)4l, Sin(l'2—|—y2) COS(IE2+y2)’
AEOG) _ gsinwt ) D (212 1 42)) = 70000 gy i (2 442) cos(a +47),
Ay Oy
€ como
Mo (Fog) = | AFC ) o0
(@) 9)= Or Y ay 'Y

o resultado que se obtem por esta via é o mesmo que o anterior.

II. Como f(0,0) = (1,2,0), tem-se (go f)'(0,0) = ¢'(1,2,0) 0 f/(0,0). Como

a matriz da composicao de duas aplicacoes lineares relativamente a uma
base é o produto das respectivas matrizes tem-se:

Mo,0)(g 0 f) = M,2,0)(9)M0,0)(f)-

Calculando directamente,

2 4 0
M(1,270)<g) - |: 00 2 :|

1



Por outro lado,

£10,0)(z,y) = (Li(2,y), La(2,y), Ls(z,y)) = 2z —y, v +y, = — 3y)

2 -1
Mo (f) = { I 1 ] -

0 que mostra que

1 -3
Logo,

2 -1

2 40 8 2
M(O’O)(gof)[002:||:1 1][2 —6]'

1 -3
I11.
Como
Oh 2 oh _ -1 0fr o, 9 _,
or 1+ (22 —y)?’ dy 1+ (22 —y)?’ Oz ’ y ’
tem-se

2 -1
Por outro lado, f(1,1) = (0,1), e levando em conta que, %(m, 1) = 2z,

o) 0 o) 0 dg:
%("L"l) =0, %(l’, ]-) = 1, %(an) = 0, %(Ovy) = 17 %(Ovy) =0,
resulta ]

M y(go f) = Mo (g)Mu 1y (f) = !

_— o O
S = O

M(o,l)(g) = [

Logo,

NN O
|

= O O
| |



