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Exercicio teste 2
Indique justificadamente se os seguintes conjuntos tém ou nao medida nula.

8) S = Unerd(@,9,2) € R : 2% + 32 + 22 = n}

b)
c)

S={(z,y) eRZ:0<y < x}

S={(z,y,2) eR®: z = sen(xy)}

Solucao:

)

S é a uniao da familia numerével de conjuntos
Su={(0,9.2) €R®:0” 147 + 22 = n)

Cada um destes conjuntos tem contetido nulo (e portanto medida nula)
porque é a uniao dos gréficos em R? das funcdes continuas v/n — 22 — 2
e —y/n — 22 — y2 sobre os conjuntos compactos em R2

{(z,y) eR*:2® +¢* <n}
Portanto S tem medida nula.

S contém o intervalo [1,2] x [0,1] que ndo tem medida nula portanto
S também nao tem medida nula (um subconjunto de um conjunto com
medida nula tem medida nula).

Podemos escrever S como a uniao numeravel

S=Js
n=1
onde
Sp = {(2,y,2) € R®: 2z = sen(zy), —n <z <n,—n <y<n}

Como S, é o grafico em R? da fungao continua sen(zy) sobre o intervalo
compacto [—n,n] x [-n,n], S, tem contetido nulo (e portanto medida
nula). Logo S tem medida nula.



