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MATEMATICA COMPUTACIONAL

Exercicios!

[2.1] Seja N uma norma num espago vectorial E. Mostre que

Iz =yllv = [llellx = llylnl, Yo,y e E.

1
[2.2] Sejam p, q €]1, 00[ expoentes conjugados, isto é, tais que — + — = 1.

a) Demonstre a desigualdade de Young,
P
< +2Z  vab>o0.
p q

b) Demonstre a desigualdade de Hélder,

" " 1/p /& 1/q
>zl < (D lail) (Do lwl?) . vayec
=1 i=1 =1

c) Mostre que a norma-p

= 1/p
lall, = (D) ™, 1< <o,
=1

satisfaz a desigualdade de Minkowski (desigualdade triangular)

Iz +yllp < Mzl + [lyll, v,y € C™

[2.3] Chama-se esfera unitdaria em R"™ segundo a norma-p ao subconjunto
S={weR :fall, =1}, 1<p<oo.

Represente graficamente no plano R? as esferas unitérias S,,.

[2.4]* Sendo z € C™ mostre que:

1O asterisco * a seguir ao niimero do exercicio indica “exercicio recomendado”.



c) — |z x x||1; d) ||z] e x N || 2| oo
NG 1> 2> 1; 2

( )—1 [zl < [[zfloe < Iz (f) — [zll2 < [[#]loe < [l

e T Z||oo ||1; T Z||oo z||2-
n b= ! vn 2 2

[2.5]* Sendo a,b € N\ {0,1} determine a ordem de convergéncia das sucessoes com o
seguinte termo geral:

1 1
a) u, =1+ —; b) v, =1+ —;
ne am
1 1
C) $n:1+abna d) y":1+a1)7’
24 (=1)"
e) U}n:1+ +in )

[2.6] Determinar a solugao do problema de valor inicial:

{ xm+2_xm+1_xm:0> m 2 0,

17025(31:]_.

Esta solucao é conhecida como sucessao de Fibonacci. Mostre que

lim Tmil _ 1+\/5.

m—oo Ty, 2

[2.7]* Determinar a solu¢ao do problema de valor inicial:

{ g3 — 8Tymao + 202,41 — 162, = 0, m > 0,

Ty = 1, T = 2, To = —4.

[2.8] Determinar a solugao do problema de valor inicial:

13 4
Tmt+2 = = T+l — 5 Tms m > 0,

3 3

To=0a, =0,

onde «, # sao nimeros reais.



