Complementos de Analise Complexa
Ficha 8

. Determine uma transformagao conforme entre o conjunto A = {z € C : Rez >
0,—7 < Imz < 7} e o disco unitério D.

. Seja f uma transformagao conforme do conjunto A = {z € C : Rez > 0,Imz > 0}
no disco unitario D = {z € C : |z| < 1}, com a propriedade f(i + 1) = 0.
Determine uma expressao para f. Existird outra funcao com tais propriedades?
Justifique.

. Seja C, = {z € C: |z| = r} a circunferéncia de raio r > 0 centrada na origem,
e F' uma funcado inteira que verifica F(Cy) C Cy e F(Cy) C Cy4. Prove que
F(Cy) C Cortr, para todo k € Z. Se F (restringido a D) for uma transformacao
conforme de D em D(2) = {z € C: |z| < 2}, prove que existe ¢ € C com |c| = 2,
tal que F(z) = cz.

. Seja C' um arco na circunferéncia unitaria |z| = 1, e {2 uma regiao em D de
tal forma que C' é parte da sua fronteira. Se f é uma funcao holomorfa em
2, continua em C' e tal que |f(z)] = 1 para z € C, mostre que a expressao

f(z) =1/f(1/z) define uma continuagao analitica de f através de C.

. Seja f uma funcdo continua em D e holomorfa em D, verificando |f(z)| = 1
sempre que |z| = 1. Prove que f pode ser extendida a uma fun¢ao meromorfa no
plano complexo, com um ntmero finito de pdlos.

. Seja {f,} uma sucessdo de fung¢oes holomorfas numa regiao €2, uniformemente
limitada em compactos de 2. Mostre que, se lim, . fn(z) existe para todo
z € Q, entao {f,} converge uniformemente em subconjuntos compactos de €.

. Seja B={z€ C:|Im z[ <1, |Re 2| < 1}. Mostre que existe uma transformagao
conforme entre o conjunto C\D e o conjunto C\B.



