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1. Usando operações elementares temos

 1 1 1 2
α 3 2 2β
2 2 α+ 1 β

 −αL1+L2−−−−−−→
−2L1+L3

 1 1 1 2
0 3− α 2− α 2β − 2α
0 0 α− 1 β − 4

 . Para

α = 1, a última matriz é

 1 1 1 2
0 2 1 2β − 2
0 0 0 β − 4

 e para α = 3 é

 1 1 1 2
0 0 −1 2β − 6
0 0 2 β − 4

 2L2+L3−−−−−−→

 1 1 1 2
0 0 −1 2β − 6
0 0 0 5β − 16

 .
(a) Assim, pelo método de eliminação de Gauss temos que o sistema é posśıvel e indeterminado sse:

• α = 1 e β = 4

ou

• α = 3 e β = 16
5

.

(b) Para α=3 e β=8
3

o sistema é equivalente ao sistema cuja matriz aumentada é:

 1 1 1 2
0 0 −1 − 2

3
0 0 0 − 28

3

.

Logo, o sistema é imposśıvel e assim o conjunto solução é S = ∅.

2. Temos AB = O, pois para quaisquer i, j:

(AB)i,j =
100∑
k=1

ai,kbk,j =
100∑
k=1

i2(−1)k+j = i2(−1)j
100∑
k=1

(−1)k = i2(−1)j · 0 = 0.

3. (a) det(A) =
F. Laplace

na 2a coluna

− det

 3 4 0
4 2 1
2 3 0

 =
F. Laplace

na 3a coluna

+ det

[
3 4
2 3

]
= 1 e det(A34) = det

 3 0 4
4 0 2
2 0 3

 = 0. Portanto

(A−1)4,3 =
(−1)3+4

detA
det(A34) = 0.

(b) ComoBA = I e det(−A−1AT ) = (−1)4 det(A)−1 det(A) = 1, (X+2I)A−1 = B+det(−A−1AT )A−1

sse X + 2I = I + I (multiplicando à direita por A na equação incial). Logo X = 0.

4. Como det(A) = 1, A−1 = 1
det(A)

(cof A)T = (cof A)T . Note-se que a entrada (i, j) de cof A é dada por

(−1)i+j det(Aij). Usando (p.ex.) a fórmula de Laplace, podemos concluir que det(Aij) é um número
inteiro, pois as entrada de A são todas inteiras. Assim A−1 ∈M3×3(Z).
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