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1) Considere a função f : R ! R, cont́ınua em todo o R e dada por

f(x) =

8
<

:

sin
�
⇡
x

�
, x � 1 ;

|x|� k , �1 < x < 1 ;
log

�
2 + 1

x

�
, x  �1 ;

onde k 2 R é uma constante.

(a) Determine o valor da constante k 2 R.

(b) Calcule:
lim

x!�1
f(x) , lim

x!0
f(x) e lim

x!+1
f(x) .

(c) Esboce o gráfico de f e determine o seu contradomı́nio.
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2) Calcule f 0(x), sempre que exista:

(a) f(x) = log

✓
1 +

1

x

◆

(b) f(x) =
etanx

x2

(c) f(x) = cosh(
p
x)

4) Seja f uma função cont́ınua em R, tal que

lim
x!�1

f(x) = �1 e lim
x!+1

f(x) = 1 .

Prove que ]�1, 1[ ⇢ f(R).
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