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1. (7.0 val.)
(a) Determine uma primitiva de cada uma das fungdes seguintes:

62—z +1

1
m s (lll) —arcsen vy xr — 5.

(i) 10z(1+22)°, (i) Jz =5

(b) Calcule

/; ookt

Sugestdo: considere a substituigao z = 2(sen(t))?.

2. (1.5 val.) Determine a drea da regido A C R? dada por:
A={(z,y) eER?*:x <y <2—2%).

3. (1.5 val.) Seja f: R — R uma fungio continua em R. Considere a funcao ® : R — R dada

por:
2

O(x) = /OJC x f(3t) dt.

Justifique que ® ¢ diferencidvel em R e calcule ®’.

4. (4.0 val) Determine a natureza das séries

oom o0 . oo2+_1nn

5. (5.0 val.)

(a) Determine para que valores de z a série de poténcias

=1
— (x—2)".
712::1 n3

é absolutamente convergente, simplesmente convergente ou divergente.

(b) Denotando por f a funcdo dada pela série acima no seu dominio de convergéncia abso-
luta, escreva f’ como série de poténcias de x — 2 e aproveite o desenvolvimento obtido

para mostrar que f'(z) = o
—x

(¢) Determine f(1).
6. (1.0 val.) Seja f € C*°(R) uma fungdo que verifica:
IM >0:[f™ ()] <M, Yn €N, Vo € R.

Mostre que em todo o seu dominio f é dada pela sua série de Taylor no ponto zero.
Sugestao: use a férmula de Taylor.



