Célculo Diferencial e Integral Il

Exercicio Tedrico 5

O paralelepipedo-k gerado pelos vectores vy,...,vi € R™ é o conjunto

P(vi,...,vi)={tivi+ ...+ tpgvp €R" : t1,...,t € [0,1]}.

1. Mostre que o paralelepipedo-n gerado por vi,...,v, € R"™ é mensuravel e

Vo (P(Vi,...,vp)) = |det(vy,...,vp)l|

2. O volume-k de P(vy,...,vi) C R™ define-se do seguinte modo: se {e1,..., e} é uma
base ortonormada de um plano de dimensdo k contendo plano P(vy,...,Vvy) entdo

Vk(P(Vl,...,Vk)) B |det V‘,
onde V' é a matriz k x k definida por
Vij = Vi - €j.

Mostre que

=

Vie(P(vi,...,vE)) = (detG)2,

onde GG é a matriz k x k definida por
Gij = Vi Vj

(portanto o volume-k n3o depende da escolha da base ortonormada {eq,...,ex}).



